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8 клас

Рівень А (високий)

1. Знайдіть такі цілі числа x, y, z, що задовольняють рівності:
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2. Усі точки площини пофарбовано в 4 кольори (одна точка в один колір), причому кожний колір використовується. Чи обов'язково знайдеться пряма, яка містить точки принаймні трьох різних кольорів?

3. Поділіть на дві рівні частини воду, що знаходиться в повній 16 літровій ємності, користуючись нею і порожніми 11- і 6-літровими ємностями. Яка найменша кількість переливань буде потрібна? 

4. У декартовій площині задано трикутник з вершинами в точках А(2014;2014), В(2015;2016), С(2016;2015). Знайдіть площу трикутника. 

5. Знайдіть всі прості числа p, які можна записати у вигляді [image: image2.wmf]4
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Рівень Б (середній)

1. Знайдіть такі цілі числа x, y, z, що задовольняють рівності:
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2. Усі точки площини пофарбовано в 4 кольори (одна точка в один колір), причому кожний колір використовується. Чи обов'язково знайдеться пряма, яка містить точки принаймні трьох різних кольорів?

3.  При якому найбільшому значенні 
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  вираз 
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 є квадратом натурального числа?

4. У кімнаті зібралися 12 людей, кожний з яких або лицар, що завжди говорить правду, або брехун, що завжди бреше. Їх пронумерували числами від 1 до 12. Перший сказав: «Усі люди, що знаходяться у цій кімнаті, з номерами, що діляться на 2, брехуни». Другий сказав: «Усі люди, що знаходяться у цій кімнаті, з номерами, що діляться на 3, брехуни» і т.д. Одинадцятий сказав: «Усі люди, що знаходяться у цій кімнаті, з номерами, що діляться на 12, брехуни». Дванадцятий, на відміну від попередніх, промовчав. Скільки брехунів у кімнаті?

5. У декартовій площині задано трикутник з вершинами в точках А(2014;2014), В(2015;2016), С(2016;2015). Знайдіть площу трикутника.

Рівень В (достатній)

1. Відомо, що ціле число 
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 не кратне 3. Доведіть, що 
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2. Доведіть, що будь-який трикутник можна розрізати на чотири рівнобедрені трикутники.

3. Поділіть на дві рівні частини воду, що знаходиться в повній 16 літровій ємності, користуючись нею і порожніми 11- і 6-літровими ємностями. Яка найменша кількість переливань буде потрібна?
4. Усі точки площини пофарбовано в 4 кольори (одна точка в один колір), причому кожний колір використовується. Чи обов'язково знайдеться пряма, яка містить точки принаймні трьох різних кольорів?

5. У кімнаті зібралися 12 людей, кожний з яких або лицар, що завжди говорить правду, або брехун, що завжди бреше. Їх пронумерували числами від 1 до 12. Перший сказав: «Усі люди, що знаходяться у цій кімнаті, з номерами, що діляться на 2, брехуни». Другий сказав: «Усі люди, що знаходяться у цій кімнаті, з номерами, що діляться на 3, брехуни» і т.д. Одинадцятий сказав: «Усі люди, що знаходяться у цій кімнаті, з номерами, що діляться на 12, брехуни». Дванадцятий, на відміну від попередніх, промовчав. Скільки брехунів у кімнаті?
Час написання – 4 години
Кожна задача оцінюється у 7 балів

Користуватися калькулятором заборонено
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